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petek, 8. april 2022

Naloga 1. Naj bo ABC ostrokotni trikotnik, za katerega velja BC' < AB in BC < C'A. Naj tocka P
lezi na daljici AB in tocka @ lezi na daljici AC, tako da P # B, Q # C in BQ = BC = CP. Naj
bo T sredisce o¢rtane kroznice trikotnika APQ), H visinska tocka trikotnika ABC, in S presecisce
premic BQ in C'P. Dokazi, da so T, H in S kolinearne.

Naloga 2. Naj bo N = {1,2,3,...} mnozica naravnih Stevil. Pois¢i vse funkcije f : N — N, ki za
vsaka a, b € N zadosc¢ajo naslednjima dvema pogojema:

(1) f(ab) = f(a)f(b), in
(2) vsaj dve izmed stevil f(a), f(b) in f(a + b) sta enaki.

Naloga 3. Neskonéno zaporedje naravnih stevil aq, as, ... je prijetno, ¢e velja:
(1) ap je popolni kvadrat, in
(2) za vsako naravno stevilo n > 2 je a,, najmanjse tako naravno stevilo, da je
nay + (n—1ag + ...+ 2ap,-1 + an
popolni kvadrat.

Dokazi, da za vsako prijetno zaporedje a1, ao, ... obstaja tako naravno stevilo k, da velja a,, = a; za
vsa naravna Stevila n > k.

Language: Slovenian Cas pisanja: 4 ure in 30 minut
Vsaka naloga je vredna 7 tock

Da bo tekmovanje posteno za vse, ni dovoljeno objaviti ali kakorkoli omeniti nalog na
internetu ter socialnih omrezjih do nedelje, 10. aprila.



