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Uloha 1. Ozna¢me ABC ostroihly trojihelnik, ve kterém |BC| < |AB| a |BC| < |C'A|. Bod P lez
na usecce AB a bod @ lezi na usecce AC tak, ze P # B, Q # C a |BQ| = |BC| = |CP|. Ozna¢me T
stfed kruznice opsané trojuhelniku APQ, H ortocentrum trojuhelniku ABC a S prusecik primek BQ
a C'P. Dokazte, ze body T, H, S lezi na ptimce.

Uloha 2. Symbolem N = {1,2,3,...} zna¢ime mnozinu kladnjch celych ¢isel. Najdéte viechny
funkce f : N — N takové, ze pro libovolna kladné cela Cisla a a b plati nasledujici dvé podminky:

(1) f(ab) = f(a)f(b) a
(2) alespon dvé z ¢isel f(a), f(b), f(a+ b) jsou si rovna.

Uloha 3. Nekone¢nou posloupnost kladnych celych &sel aq, as, . .. nazveme dobrou, pokud
(1) aq je druhou mocninou celého ¢isla a
(2) pro kazdé celé ¢islo n > 2 je a, nejmensi kladné celé ¢islo takové, ze
nay + (n—1ag+ ...+ 2ap,-1 + an
je druhou mocninou celého cisla.

Dokazte, ze pro kazdou dobrou posloupnost aq, as, . . . existuje kladné celé ¢islo k takové, ze pro vsechna
cela ¢isla n > k plati a, = ay.

Language: Czech Cas: 4 hodiny a 30 minut
Za kazdou tlohu lze ziskat az 7 bodua

Aby soutéz byla byla regulérni a prijemna pro vsechny soutézici, nezminujte prosim tlohy
a nediskutujte o nich na internetu a socialnich sitich do soboty 9. dubna, 23:59 hodin.



