
12 квiтня 2021

Задача 4. Задано трикутник ABC з iнцентром I. Нехай D – довiльна точка на сторонi BC. Пря-
ма, що проходить черезD i перпендикулярна до BI перетинає CI в точцi E. Пряма, що проходить
через D та перпендикулярна до CI перетинає BI в точцi F . Доведiть, що точка симетрична до
A вiдносно прямої EF належить прямiй BC.

Задача 5. На площинi зафiксовано точку O, яку ми назвемо "початком". Нехай P – множина з
2021 таких точок на площинi, що

(i) жоднi три точки з P не лежать на однiй прямiй;

(ii) жоднi двi точки з P не лежать на однiй прямiй з початком.

Трикутник з вершинами в P назвемо товстим якщо O лежить строго всерединi цього трикутника.
Знайдiть максимальну кiлькiсть товстих трикутникiв.

Задача 6. Чи iснує таке цiле невiд’ємне число a для якого рiвняння
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має бiльше нiж мiльйон рiзних розв’язкiв (m,n), де m та n натуральнi числа?

Вираз bxc позначає цiлу частину дiйсного числа x. Зокрема, b
√

2c = 1, bπc = b22/7c = 3, b42c = 42
i b0c = 0.

Language: Ukrainian Час виконання: 4 години 30 хвилин
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Для того, щоб ця олiмпiада була чесною та цiкавою, будь ласка, в жоднiй формi не розголошуйте
та не посилайтеся на цi задачi в iнтернетi, соцiальних мережах i т. iн. до 15:00 вiвторка 13 квiтня.
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