
11 квiтня 2021

Задача 1. Вiдомо, що число 2021 є фантастичним. Для кожного натурального m справджується
таке твердження: якщо хоча б один елемент множини {m, 2m + 1, 3m} є фантастичним, то й усi
iншi елементи цiєї множини є фантастичними. Чи правильно, що число 20212021 є фантастичним?

Задача 2. Знайдiть усi функцiї f : Q → Q такi, що рiвнiсть

f(xf(x) + y) = f(y) + x2

справджується при всiх рацiональних x та y.

Тут через Q позначено множину усiх рацiональних чисел.

Задача 3. Задано трикутник ABC з тупим кутом A. Через E та F позначимо точки перетину
зовнiшньої бiсектриси кута A з висотами трикутника ABC проведеними через B та C вiдповiдно.
Нехай точки M та N належать вiдрiзкам EC та FB вiдповiдно так, що ∠EMA = ∠BCA та
∠ANF = ∠ABC. Доведiть, що точки E, F , N , M лежать на одному колi.
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