
Søndag 11. april, 2021

Oppgave 1. Tallet 2021 er fantabuløst. Dersom et av tallene i mengden {m, 2m + 1, 3m} er fantab-
uløst for et positivt heltall m, så er de alle fantabuløse. Er det dermed sant at tallet 20212021 er
fantabuløst?

Oppgave 2. Finn alle funksjoner f : Q → Q der ligningen

f(xf(x) + y) = f(y) + x2

holder for alle rasjonale tall x og y.

Her betegner Q mengden av alle rasjonale tall.

Oppgave 3. La ABC være en trekant med en stump vinkel i A. La E og F være skjæringspunktene
til den ytre vinkelhalveringslinjen av vinkel A med høydene til ABC gjennom henholdsvis B og C.
La M og N være punktene på henholdsvis linjestykkene EC og FB som oppfyller ∠EMA = ∠BCA
og ∠ANF = ∠ABC. Bevis at punktene E, F , N , M ligger på en sirkel.
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