
Søndag d. 11. april 2021

Opgave 1. Tallet 2021 er fantalastisk. Hvis et element i mængden {m, 2m + 1, 3m} er fantalastisk
for et positivt helt tal m, så er de alle fantalastiske. Er tallet 20212021 fantalastisk?

Opgave 2. Bestem alle funktioner f : Q → Q som opfylder ligningen

f(xf(x) + y) = f(y) + x2

for alle rationale tal x og y.

Her angiver Q mængden af rationale tal.

Opgave 3. Lad ABC være en trekant med en stump vinkel ved A. Lad E og F være skæringerne
mellem den ydre vinkelhalveringslinje for vinkel A og højderne fra henholdsvis B og C i trekant
ABC. Lad M og N være punkterne på henholdsvis linjestykke EC og FB så ∠EMA = ∠BCA og
∠ANF = ∠ABC. Vis at punkterne E, F , N , M ligger på en cirkel.
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